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h = 2(a2 - (b%/4))
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PP VPPV PPVVV?7? P77 P07 P77 PPV ?7? 7777

S = (b x 2(a2 - (b2/4))) / 2

PV V0?7?0000 00 V00070077 007?007, P70 2?7?0770 2007?0707 7?2 277?77

h=2(a2- (b2/ 4))

P00 Q2 007707 0?7777, 20?0707 0070070777 207?707 07007077 27?7 270?007?70777°7°7°? ?7?

?+2?7=180°

PP 00007 2700?7707 27 20070777, 2?2777 P 000700707 27707707 0?2 2077770777,

cos(?) = (2a2 - b?) / (2a?)

PP PV P 0 2070070 270 00?0?0007 2077?07, 07?7?77 27?07?7707 2770707777
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P00 QP00 070 00?0?0000 070700707 V7?7?2070 27 20777 ? ?7?7?7,

a/sin(?)=b/sin(?)

PP 0077 2 27 007070707, 2?7 20?7 070707 ? P07 27 207?777 2?77?7777

b2=a2+a2-2xaxaxcos(?)=2a2(1-cos(?))

P00 20707 0 0?7707 V00077, 27?7 20?07?7077 P07 0?77 2 2077777

??7?7

P07, 7 0770707 0707070777 20?7707 07?0777 P P 2070707077 70?0 207777 ??-07°777
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D777

PP PVPPVVP? D P??????7 ??7?7?777?

PP VPPV PPV??P??? ? 7?7777

PP P 077 27?7777

P P PPV 9?77 ?-27?7?7?7 2?7?7777
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RPPVVPPVPVPD D PPVVPPV?PPV7?: PPV V?PP?7? PVPVPP??P??7? P9 V7?7 ? ???7?77?7?

PPV P PPV ?????7??77?777?

PPV 200?77, P??0770??77077° P0?7070707°7°777 ?07?°777°7°7°77
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22?2227??: h = 2(a2 - (b2/ 4))

?2?2?22:S=(bxh)/2=(bx ?(az- (b2/4))/2

3.

PP P77 2?7?77 (’?’?’)’) ’?’??’)’)’?’?) COS(O) = (2a2 b2) / (2a2)

P00 00770707 2 200000707, 27070707 200070 000707070 2 0000000707070 070-0000707° 20?00?77

Question

Answer

PP D PPVVP?V?7? V7?7?77 ??
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PPV 27?7 ?7?7?7?7?7

Formuli za Ramnokrak Triagolnik: Analiz i Primeneniya v Geometriyata

formuli za ramnokrak triagolnik sa osnovni matemati?ni instrumenti, neizmenno
neobhodimi za razbirane i izchislavane na razlichnite harakteristiki na tozi vid triagolnik.
Ramnokrak triagolnik, poznat i kato ravnostranen ili ravnokraken v zavisimost ot
konteksta, e edna ot nai-chesto izpolzvanite ?guri v geometriyata, ?ziikata i
inzhenerstvoto. V tozi tekst shte razgledame osnovnite formuli, tehnicheski detajli i
prakticheskoto im znachenie, kato vnimanie shte bude obr?shtano i na po-slozhni aspekti
kato visochina, perimet?r i ploshch na ramnokraki triagolnici.

Osnovni harakteristiki na ramnokraki triagolnik

Ramnokraki triagolnik e triagolnik, v koito dva ot stranicite sa ravni po d?Izhina. Tozi vid
triagolnik ima i dve ravni uglove, koito sa protivopolozhni na ravnite strani. Tak?v
triagolnik mozhe da b?de opisan kato simetrichen po os, koeto pozvolyava izpolzvaneto
na speci??ni formuli za izchislyavane na negovite parametri. V upotreba sa formuli, koito
oblekchavat namirane na perimet?r, ploshch, visochina i drugite merni edinitsi.

Formuli za perimet?r na ramnokrak triagolnik

Perimet?r?t na ramnokrak triagolnik se izchislyava kato suma ot d?lzhinite na vsichkite tri

strani. Da predpolozhim, che dve strani imat d?Izhina a, a osnovata e b. Togava form?lata
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P=2a+b

Tozi prost formula e osnovata za dalshe izchislyavane na drugite parametri kato visochina
i ploshch.

Formuli za ploshch na ramnokrak triagolnik

Ploshtta e edna ot nai-vajnite harakteristiki i mozhe da b?de namerena chrez razlichni
podhodi. Nai-chesto se izpolzva form?lata:

S=(b*h)2,

k?deto b e osnovata, a h - visochinata, spuskana ot vr?hnata tochka do osnovata.
Za da se nameri visochinata h, mozhno da se izpolzva Pitagorovata teorema, kato
triagolnik?t b?de razdelen na dva pravougolni triagolnika s osnova b/2 i strana a. Taka:

h=7(a- (b2/ 4))

Tova pozvolyava na matematitsite i inzhenerite da izchislyat ploshtta samo chrez
d?Izhinata na stranite bez da se nuzhdat ot dop?Initelni merki.

Prilozheniya na formuli za ramnokrak triagolnik

Primenata na formuli za ramnokrak triagolnik e shiroka i obkhvashta razlichni oblasti. V

arhitektura i inzhenerstvo tezi izchisleniya pomagat pri proekti na konstruktsii, kato
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mostove, ramki i stukturi, koito izpolzvat simetriya i stabilnost na ravnokrakite ?guri. V
geometriyata, tozi vid triagolnik e edin ot osnovnite uchenicheski obekti za razbirane na
osnovnite pravila i teoremi.

Predimstva i nedostat?tsi na izpolzvaneto na formuli za ramnokrak
triagolnik

Predimstva: Formulite sa prosto i lesno prilozhimi, pozvolyavat b?rzi
izchisleniya

bez slozhna matematika.

Udobstvo: Simetriyata na ramnokraki triagolnici namalyava broya na
neizvestnite

parametri, koito tryabva da se izchislyat.

Ogranicheniya: Tazi grupa formuli ne e podkhodyashta za triagolnici bez ravni
3.

strani, koito iziskvat po-kompleksni izchisleniya.

Specializirani sluchai: Pri ravnostranen triagolnik (k?deto vsichki strani sa
ravni),

4,
formuli za ramnokrak triagolnik mogat da b?dat prilozheni s dop?Initelni uslovia.
Razgranichavane mezhdu ramnokrak i ravnostranen triagolnik

V geometriyata e vazhno da se razlikuvat dvata termina. Ravnokrak triagolnik ima dve
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ravni strani, dokato ravnostranen ima tri ravni strani. Formulite za ramnokrak triagolnik
obiknoveno se prilagat i za ravnostranni, no tezi za poslednite sa po-spetsializirani i
spored tova moga da b?dat po-efektivni pri izchisleniya.

Prakticheski primeri za izpolzvane na formuli za ramnokrak
triagolnik

Za da se ilyustrirat polzite ot formuli za ramnokrak triagolnik, da razgledame sledniya
primer:

Predpolozhim triagolnik s ravni strania =5 cmiosnova b =6 cm.

Perimet?r: P=2a+b=2*%+6=16cm

Visochina: h =?(a2-(b?2/4))=7?(25-9)=?16=4cm

2.

Plosht: S=(b *h)/2=(6*4)/2=12 cm?

3.

Tova pokazva kolko b?rzo i lesno mozhno da se izchislyat osnovnite parametri na
ramnokrak triagolnik, koito chesto se sreshtat v uchilishte i profesionalni zadachi.
Vazmozhnosti za razshiryavane naizchisleniyata

Za po-kompleksni analiz sa dostupni i drugi formuli, kato teorema na Heron za ploshch,
koqgto ne iziskva visochina, a samo stranite na triagolnika:

S=?[p(p -a)(p - b)(p - ¢)], k?deto p e poluperimet?r?t (p = (a+ b + ¢)/2)
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Tova pozvolyava da se raboti s po-obshti sluchai na triagolnici, no v sluchaya na
ramnokrak triagolnik chesto e po-e?ektivno da se izpolzvat formuli, bazirani na visochina i
osnova.

Formuli za ramnokrak triagolnik ostavat fundamentalen instrument v obrazovanieto i
prakticheskite zadachi na razlichni profesii, kato odlichno kombinirat prosto izchislenie i

tochnost, neobhodimi za pravilno razbirane i prilozenie na geometriyata v realni situatsii.

PPV P 2?0007 20070770707, 2?0?7777 0 P0?07700707°7°77 2?0°7777°77,

geometrijskih tijela piramide i prizme

geometrijskih tijela piramide i prizme predstavljaju dvije va?ne kategorije trodimenzionalnih oblika
u geometriji, koje se ?esto prou?avaju zbog svoje primjene u raznim podru?jima, od arhitekture i
in?enjerstva do obrazovanja. Ova tijela karakterizira slo?ena struktura i raznoliki oblici, ?to ih ?ini
zanimljivima za prou?avanje i analizu. U ovom ?lanku detaljno ?e biti obra?eni njihovi osnovni
pojmovi, vrste, svojstva, na?ini ra?unanja povr?ina i volumena, te primjene u svakodnevnom ?ivotu i
nauci.

Osnovni pojmovi i definicije
?ta su geometrijskatijela?

Geometrijska tijela su trodimenzionalni oblici koji zauzimaju odre?eni prostor. Sastoje se od
povr?ina, ivica i vrhova, a njihova svojstva zavise od oblika i veli?ine tih elemenata. Dvije najva?nije
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kategorije su prizme i piramide, koje se razlikuju po na?inu formiranja i strukturi.
Definicija prizme
Prizma je tijelo koje se sastoji od dvije identi?ne i paralelne baze, te bo?nih povr?ina koje su

pravouglate ili paralelne stranice. Osnovne karakteristike prizme su:

- Dvije baze su identi?ne i paralelne.
- Bo?ne stranice su pravokutne ili paralelne stranice koje povezuju baze.
- Obuhva?a ?irok spektar oblika, od pravokutnih do slo?enijih oblika, zavisno od oblika baza.

Definicija piramide

Piramida je tijelo koje ima jednu bazu i vrh (apex), a sve bo?ne stranice su trouglovi koji se spajaju u
vrhu. Klju?ne karakteristike piramide su:

- Baza mo?e biti bilo koji polygon.
- Vrh piramide nalazi se iznad ili ispod ravni baze, a sve bo?ne stranice su trouglovi.
- Piramide se razlikuju po obliku baze i broju stranica.

Vrste prizmi i piramida
Vrste prizmi
Postoje razli?ite vrste prizmi, koje se razlikuju prema obliku baza:

- Pravokutna prizma ? baze su pravokutnici, a bo?ne stranice su pravokutnici ili kvadrati.

- Prizma sa kvadratnom bazom ? posebno je poznata kao kvadratna prizma, gdje su baze
kvadrati.

- Prizma s trouglastom bazom ? baze su trougla, a bo?ne stranice su pravokutnici ili
pravouglasti trouglovi.

- Ostale slo?enije prizme ? sa bazama u obliku npr. paralelograma, trapeza ili drugih oblika.

Vrste piramida

Piramide se tako?er dijele prema obliku baze:
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- ?etverostruka piramida ? baza je ?etverokut, naj?e??e kvadrat ili pravokutnik, a vrh je iznad
baze.

- Trokutasta piramida ? baza je trougao, a vrh je iznad ili ispod ravni trougla.

- Ostale piramide ? sa bazama u obliku drugih mnogokuta, poput pentagona ili heksagona.

Svojstva prizmi i piramida
Svojstva prizmi
- Struktura: sastoji se od dvije baze i bo?nih strana koje su pravougle ili paralelne stranice.
- Vrhovi i ivice: prizma ima dvanaest ivica i osam vrhova kod pravokutne prizme s kvadratnim
bazama.
- Simetrija: ve?ina prizmi je simetri?na du? osovine koja prolazi kroz baze.
Svojstva piramida
- Vrh i baza: piramida ima jedan vrh i bazu koja mo?e biti bilo koji mnogokut.

- Bo?ne stranice: trouglovi koji povezuju vrh sa stranama baze.
- Osobine: ukupno ima 2n vrhova i ivica, gde je n broj stranica baze.

Ra?unanje povr?inai volumena
Povr?ina prizmi
Povr?ina prizme sastoji se od povr?ina baza i bo?nih stranica. Ukupna povr?ina se ra?una

sabiranjem povr?ina svih povr?ina tijela:

- Povr?ina baze ? povr?ina jedne baze, zavisno od oblika baze.
- Povr?ina bo?nih strana ? povr?ine pravokutnika ili trouglova koji povezuju baze.
- Ukupna povr?ina = 2 x povr?ina baze + povr?ina bo?nih strana.

Povr?ina piramide

Povr?ina piramide uklju?uje povr?inu baze i bo?nih trouglova:

- Povr?ina baze ? zavisi od oblika baze.
- Povr?ina bo?nih trouglova ? ra?unaju se pomo?u formule za povr?inu trougla, koriste?i
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oshovu i visinu trougla.
- Ukupna povr?ina = povr?ina baze + zbroj povr?ina svih bo?nih trouglova.

Volumen prizmi i piramida
Volumen je mjera unutra?njeg prostora tijela:
- Volumen prizme = povr?ina baze x visina prizme.
- Volumen piramide = (1/3) x povr?ina baze x visina piramide.

Ove formule su osnovne i primjenjuju se za sve vrste prizmi i piramida, uz odgovaraju?e izmjene za
oblik baze.

Primjene u svakodnevnom ?ivotu i nauci
U arhitekturi i gra?evinarstvu

Prizme i piramide se ?esto koriste u oblikovanju objekata, npr. piramide na Egipatskim grobnicama,
ili prizme u dizajnu zgrada. Razumijevanje njihovih svojstava omogu?ava in?enjerima i arhitektama
da dizajniraju stabilne i estetski privia?ne strukture.

U obrazovanju i nauci

Ova tijela su temeljni dijelovi nastave iz geometrije, poma?u u?enicima da shvate koncept
trodimenzionalnih oblika, njihovih svojstava i ra?unanja povr?ina i volumena. Eksperimenti i modeli
poma?u u vizualizaciji i boljem razumijevanju.

U svakodnevnom ?ivotu

Prizme i piramide se pojavljuju u obliku kutija, kocki, piramidalnih objekata, te u prirodnim oblicima
poput planina i stijena. Poznavanje njihovih svojstava olak?ava procjenu i kori?tenje takvih oblika u
svakodnevnim situacijama.

Zaklju?ak

Geometrijska tijela piramide i prizme su temelji trodimenzionalne geometrije, a njihova raznolikost i
svojstva ?ine ih va?nim predmetom prou?avanja i primjene. Razumijevanje njihovih oblika,
svojstava i na?ina ra?unanja povr?ina i volumena klju?no je za mnoge nau?ne i prakti?ne discipline.
Bilo da se radi o arhitekturi, obrazovanju ili svakodnevnim aktivhostima, prizme i piramide ostaju
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Geometrijska tijela: Piramide i prizme

U svijetu geometrije, razumijevanje i prou?avanje razli?itih oblika i njihovih svojstava klju?no je za
razvoj prostornog razmi?ljanja, rje?avanje problema i primjenu u raznim znanstvenim i in?enjerskim
podru?jima. Me?u najva?nijim skupinama trodimenzionalnih oblika su piramide i prizme. Ovi oblici
ne samo da predstavljaju temeljne elemente u geometriji, ve? su i temelj za razumijevanje slo?enijih
struktura, od arhitektonskih projekata do prirodnih formacija.

U ovom ?lanku detaljno ?emo razmotriti sva va?na svojstva, formule i primjene geometrijskih tijela
piramide i prizme, s posebnim fokusom na njihovu konstrukciju, povr?inu, zapreminu i posebne
varijante.

Op~?eniti pojmovi o geometrijskim tijelima

Prije nego ?to u?emo u detalje o piramidama i prizmama, va?no je razjasniti osnovne pojmove i
definicije koje ?e ham pomo?i u razumijevanju slo?enijih aspekata ovih oblika.

Geometrijsko tijelo je trodimenzionalni oblik ome?en povr?inom ili skupom povr?ina. Klju?ni
elementi svakog takvog tijela su:

- Baza: povr?ina na kojoj po?inje tijelo, ?esto ravna i definirana kao dvodimenzionalni oblik.

- Bo?ne stranice: povr?ine koje povezuju bazu s vrhom (u piramidi) ili su paralelne s bazom (u
prizmi).

- Vrhunac (vrh) ili vrhovi: to?ke gdje se susre?u bo?ne stranice ili stranice baze.

- Visina: udaljenost izme?u baze i vrha ili izme?u paralelnih povr?ina u prizmi.

Piramide: definicija, svojstva i vrste

?to je piramida?

Piramida je trodimenzijalno tijelo koje ima jednu bazu, ?esto mnogokutnu, te bo?ne stranice koje su
trokuti i koje se sijeku u vrhu, poznatom kao vrh piramide. Svaki trokut predstavlja bo?nu stranicu
koja povezuje vrh s jednom stranicom baze.

Klju?ni elementi piramide su:

- Baza: naj?e??e je mnogokutna (naj?e??e kvadrat, trokut, peterokut, itd.), ali mo?e biti i kru?na
(u slu?aju kru?ne piramide).
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- Vrh piramide: to?ka iznad baze gdje se susre?u sve bo?ne stranice.
- Bo?ne stranice: trokuti koji se s jedne strane povezuju s vrhom i s druge strane s bazom.

Vrste piramida prema obliku baze
- Trokutasta piramida: baza je trokut, a sve bo?ne stranice su trokuti.
- Kvadratna piramida: baza je kvadrat, a bo?ne stranice su trokuti.
- Pentanarksa piramida: baza je petokut, a bo?ne stranice su trokuti.
- Ostale piramide: s bazama oblika heksagona, heptagona itd.
Svojstva piramide
- Povr?ina piramide: zbroj povr?ina baze i bo?nih strana.
- Zapremina piramide: ovisi 0 volumenu baze i visini tijela.
- Visina: udaljenost od vrha do ravnine baze, ortogonalna na bazu.

- Bo?ne stranice: trokuti koji se susre?u u vrhu i ?ine bo?ne stranice.

Formule za piramide

- Zapremina piramide:
\[ V = \frac{1H3} \times P_baza \times h \]

gdje je \( P_baza\) povr?ina baze, a \( h\) visina piramide.

- Povr?ina piramide:
\[ P_{piramide} = P_baza + P_bo?nih \strana \]
gdje je povr?ina baze \( P_baza ), a povr?ine bo?nih trokuta se ra?unaju po formuli za povr?inu
trokuta.

- Povr?ina bo?nih trokuta:

\[ P_{trokut} = \frac{1}{2} \times osnovica \times visina \|
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Prizme: definicija, svojstvai vrste
?to je prizma?
Prizma je trodimenzijalno tijelo koje ima dvije paralelne i kongruentne baze, povezane bo?nim
stranama koje su ravne i paralelne. Ove bo?ne stranice su pravokutnici ili kvadrati, ovisno o vrsti
prizme.
Klju?ni elementi prizme su:
- Baze: dvije identi?ne, paralelne i konveksne plohe, naj?e??e mnogokutne.
- Bo?ne stranice: pravokutnici koji povezuju odgovaraju?e stranice baza.
- Visina prizme: udaljenost izme?u baza, ortogonalna na baze.
Vrste prizmi prema obliku baze
- Prizma s trokutnom bazom: baze su trokuti.
- Prizma s kvadratnom bazom: baze su kvadrati ili pravokutnici.
- Prizma s mnogokutnom bazom: baze su npr. peterokut, ?esterokut itd.
Svojstva prizme
- Povr?ina prizme: zbroj povr?ina baza i bo?nih stranica.
- Zapremina prizme: ovisi 0 povr?ini baze i visini.
- Visina: udaljenost izme?u baza, ortogonalna na baze.

- Bo?ne stranice: pravokutnici ili kvadrati, ovisno o tipu prizme.

Formule za prizme

- Zapremina prizme:
\[ V =P_baza\times h\]

gdje je \( P_baza\) povr?ina baze, a \( h\) visina prizme.

- Povr?ina prizme:
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\[ P_{prizma} = 2 \times P_baza + P_bo?nih \strana \]

gdje su bo?ne stranice naj?e??e pravokutnici.

- Povr?ina bo?nih stranica:

\[ P_{bo?ne} = suma \text{ povr?ina svih bo?nih pravokutnika} \]

Detaljna analiza svojstava i formula

Povr?inai zapremina piramide

Povr?ina piramide sastoji se od dvije komponente: povr?ine baze i povr?ine bo?nih trokuta.
- Povr?ina baze: ovisi o obliku baze, primjerice za kvadrat: \( P_baza = a"2)).
- Povr?ina bo?nih trokuta: ra?unaju se na temelju duljina stranica baze i visine trokuta.

Za izra?un povr?ine bo?nih trokuta ?esto je potrebna visina trokuta, koja se mo?e odrediti pomo~?u
trokuta u ravni i primjene Pitagorina teorema.

Zapremina piramide, s druge strane, lako se odredi pomo?u formule:

\[ V = \frac{1H3} \times P_baza \times h \]

gdje je \( h'\) visina od vrha do baze.

Primjer:

Ako je baza kvadrat dimenzija \( a = 4\,cm\), a visina piramide \( h = 6\,cm ), tada je:

\[ V = \frac{1}3} \times 472 \times 6 = \frac{1{3} \times 16 \times 6 = \frac{96}{3} = 32\,cm”3\]
Povr?inai zapremina prizme

Za prizmu, povr?ina uklju?uje dvije baze i bo?ne stranice:

- Povr?ina baze: odabiremo oblik baze, npr. za pravokutnik s duljinama\(a\) i\( b\), \( P_baza =
a\times b\).
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QuestionAnswer ?to su geometrijska tijela piramide i prizma? To su trodimenzionalni oblici ?iji su
osnovni oblici piramide i prizma, a koriste se u geometriji za prou?avanje oblika, povr?ina i
volumena. Koje su osnovne razlike izme?u piramide i prizme? Piramida ima osnovu u obliku
mnogokuta i vrh koji je povezan s vrhovima osnovne, dok prizma ima dvije identi?ne baze i bo?ne
strane koje su pravokutne ili paralelne plohe. Kako izra?unati volumen piramide? Volumen piramide
ra?una se formulom V = (1/3) baza visina, gdje je baza povr?ina baze piramide, a visina udaljenost
od vrha do baze. Koje su formule za povr?inu prizme? Povr?ina prizme jednaka je zbroju povr?ina
dvije baze i bo?nih strana, a mo?e se izra?unati kao P = 2 baza + obod visina, gdje je obod opseg
baze. Kako odrediti stranice i vrhove piramide i prizme? Stranice piramide su stranice osnovnog
mnogokuta i bo?ne stranice koje se sastaju u vrhu, dok prizma ima dvije paralelne baze i bo?ne
stranice koje su pravokutne ili paralelne plohe. Koje su naj?e??e vrste piramida i prizmi? Naj?e??e
vrste piramida su pravokutne, trostrane i ?etverostrane piramide, dok su prizme naj?e??e
pravokutne, romboidne ili trapezoidne prizme. Koji su primjeri primjene geometrijskih tijela piramide i
prizme u svakodnevnom ?ivotu? Primjeri uklju?uju arhitektonske elemente poput piramidalnih
krovova i prizemnih ?asija, kao i industrijske predmete poput kutija i cilindra. Na koji na?in se mo?e
vizualizirati i nacrtati geometrijska tijela piramide i prizme? Koriste?i crte?e u ravnini, mre?e i
projekcije, te 3D modele ili softverske alate za modeliranje, ?to poma?e u boljem razumijevanju
oblika i odnosa me?u stranama.
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